AUFGABEN 5: VORLESUNG GRUNDLAGEN DER MATHEMATIK

Aufgabe 1. Sei X eine Menge und sei PB(X) die Potenzmenge von X. Zeigen Sie:
(a) (P(X), C) ist eine geordnete Menge.

(b) (P(X), C) ist genau dann eine total geordnete Menge wenn X = () oder X = {a} gilt.

Aufgabe 2. Sei X eine Menge, und sei 2 # () eine Teilmenge von P(X). Zeigen Sie, dass
sup(2) = J2A und inf(A) = A gilt.

Aufgabe 3. Seien (N}, 01,11) und (N2, 02, v2) zwei Mengen welche die Peano Axime erfiillen.
Das heisst fiir i« € {1,2} ist N, eine Menge mit einem ausgezeichneten Element 0; und
vi: N§ — Ni\ {0;} eine injektive Abbildung welche

(*): ((0Z € N; C Nl) AN (7”LZ € N; = VZ(TLZ) S Nz)) = N, =N;

erfiillt. Zeigen Sie, dass es dann eine Bijektion ¢: N§ — N2 mit ¢(01) = 02 und o0 = oy
gibt. (Das heift Ny ist eindeutig bis auf Isomorphie.)

Aufgabe 4. Seien (N}, 01,71) und (N3, 02, v5) wie in Aufgabe 3 nur, dass (x) nicht umbedingt
gilt. Muss dann auch eine Bijektion wie in Aufgabe 3 existieren? Begriinden Sie ihre Antwort.
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